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                                    प्रश्नावली 10.1 
1. एक वतृ्त की ककतनी स्पर्श रेखाए ँहो सकती हैं? 
हल: - एक वतृ्त की अपररमित रूप से अनेक स्पर्श रेखाए ँहो सकती हैं। 
2. ररक्त स्थानों की पूर्त श करें: 
(i) एक वतृ्त की स्पर्श रेखा इसे ......... ब िंदओुिं पर प्रतिच्छेद करिी है। 
हल: - एक 
(ii) वतृ्त को दो ब न्दओुिं पर प्रर्तच्छेद करन ेवाली रेखा को ......... कहते हैं। 
हल: - छेदक रेखा 
(iii) एक वतृ्त की ......... सिािंतर स्पर्श रेखाए ँहो सकती हैं। 
हल: - दो 
(iv) वतृ्त िथा उसकी स्पर्श रेखा का उभयर्नष्ठ ब िंद ुको ......... कहलाता है। 
हल: - स्पर्श ब िंद ु
3. 5 cm बिज्या वाले एक वतृ्त के ब िंद ुP पर स्पर्श रेखा PQ, कें द्र O से जान ेवाली 
एक रेखा से ब िंद ुQ पर इस प्रकार मिलती है कक OQ = 12 cm। PQ की लिं ाई है: 
(A) 12 cm  (B) 13 cm  (C) 8.5 cm (D) √119 cm 
हल: -  वतृ्त के कें द्र से स्पर्श रेखा तक खीिंची गई रेखा स्पर्श रेखा के लिं वत होती है। 
∴ OP ⊥ PQ 

समकोण Δ OPQ में, 
OP2 + PQ2 = OQ2 [पाइथागोरस प्रिेय द्वारा] 
⇒ 52 + PQ2 = (12)2 

⇒ PQ2 = 144 – 25  

⇒ PQ2 = 119 

⇒ PQ = √119 cm 

∴ सही ववकल्प (D) है। 
 

4. एक दी गई रेखा के सिािंतर एक वतृ्त और दो रेखाए ँइस प्रकार खीिंचचए कक एक वतृ्त 
की स्पर्श रेखा हो और दसूरी वतृ्त की छेदक रेखा हो।  
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हल: - AB और CD दो सिानािंतर रेखाए ँहैं  
जहा ँCD वतृ्त की स्पर्श रेखा है ब िंद ुC पर  
ज कक AB वतृ्त की छेदक रेखा है।  
                     

                                
                  प्रश्नावली 10.2 
प्रश्न 1 से 3 िें, सही ववकल्प चुनें और उचिि कारण दीजिए। 
1. एक ब िंद ुQ से, एक वतृ्त की स्पर्श रेखा की लिं ाई 24 cm है िथा Q की कें द्र से 
दरूी 25 cm है। वतृ्त की बिज्या है: 
(a) 7 cm   (b) 12 cm 
(c) 15 cm  (d) 24.5 cm 
हल: -  यहा ँपर PQ, P पर एक स्पर्श रेखा है 

∴ OP ⊥ PQ 

∴ समकोण ΔPOQ,  

 OP2 + PQ2 = OQ2  

[पाइथागोरस प्रमेय द्वारा] 
⇒ OP2 + 242 = 252  

⇒ OP2 + 576 = 625  

⇒ OP2 = 625 - 576 

⇒ OP2 = 49 

⇒ OP = 7 cm 

∴ वतृ्त की बिज्या 7 cm है।  
∴ सही ववकल्प (a) है। 
 

2. आकृर्त िें यदद TP और TQ कें द्र O वाले ककसी वतृ्त पर दो स्पर्श रेखाए ँइस 
प्रकार हैं कक ∠ POQ = 110°, तो ∠ PTQ  रा र है 
(A) 60°      (B) 70°  (C) 80°  (D) 90° 
हल: -  OP और OQ वतृ्त की बिज्याए ँहैं 
TP और TQ स्पर्श रेखाए ँहैं। 
 



 YouTube Channels: Maths 24 X 7 By R. K. Paliwal Sir  Maths 24 X 7 By Paliwal Sir   

                                                 www. mathspaliwalsir.com   

3 

 
 

∴ ∠OPT = ∠OQT = 90° प्रत्येक 

चतुभुशज POQT िें, 
∠PTQ + ∠OPT + ∠POQ + ∠OQT = 360° 

⇒ ∠PTQ + 90° + 110° + 90° = 360° 

⇒ ∠PTQ = 360° - 290° 

⇒ ∠PTQ = 70°  

∴ सही ववकल्प (B) है। 
 

3. यदद एक ब िंद ुP से O कें द्र वाले ककसी वतृ्त पर PA और PB स्पर्श रेखाए ँपरस्पर 
80° के कोण पर झुकी हों, तो ∠ POA  रा र है 
(A) 50°    (B) 60°  (C) 70°  (D) 80° 

हल: -  चँूकक OA और OB क्रिर्ः PA और PB स्पर्श रेखाओिं की वतृ्त की बिज्याएँ 
हैं। ∴ ∠PAO = ∠PBO = 90° प्रत्येक 

चतुभुशज AOBP में, 
∠AOB + ∠PAO + ∠PBO + ∠APB = 360° 

⇒ ∠AOB + 90° + 90° + 80° = 360° 

⇒ ∠AOB = 360° - 260° 

⇒ ∠AOB = 100° 

अब Δ POA और Δ POB में,  
PA = PB (बाहरी बबिंद ुसे स्पर्श रेखाएँ लिंबाई में बराबर होिी हैं) 
OA = OB (बिज्याए)ँ  
OP = OP (उभयतिष्ठ) 

∴ Δ POA ≅ Δ POB (SSS सवाशन्गसमिा द्वारा) 
∴ ∠POA = ∠POB (c.p.c.t.) 

∠AOB = ∠POA + ∠POB 

∠AOB = ∠POA + ∠POA (∵ ∠POA = ∠POB) 

⇒ ∠AOB = 2 ∠POA  

⇒ ∠POA = 
1

2
 ∠AOB 

⇒ ∠POA = 
1

2
 100°  

⇒ ∠POA = 50° 

∴ सही ववकल्प (A) है। 
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4.  मसद्ध कीजजए कक ककसी वतृ्त के व्यास के मसरों पर खीिंची गई स्पर्श रेखाए ँसिािंतर 
होती हैं। 
हल: - िाना AB और CD वतृ्त के व्यास PQ 
के मसरे पर दो स्पर्श रेखाएँ हैं 
∴ OP ⊥ AB और OQ ⊥ CD  

{ ∵ A और B स्पर्श बबिंद ुहै} 

∴ ∠APQ = ∠DQO = 90º 

लेककि ये आिंिररक एकािंिर कोण है  

इसललए  AB और  CD समािंिर रेखाएिं है 

∴ ककसी वतृ्त के व्यास के मसरों पर खीिंची गई स्पर्श रेखाए ँसिािंतर होती हैं। 
 
5.  मसद्ध कीजजए कक स्पर्श ब िंद ुसे स्पर्श रेखा पर खखिंिा गया लिं  वतृ्त के कें द्र से 
होकर जाता है। 
हल: -  माि लीजिए AB बबिंद ुP पर कें द्र O के 

 साथ वतृ्त की स्पर्श रेखा है।  
माि लीजिए कक ककसी वतृ्त की स्पर्श रेखा के  
सिंपकश  बबिंद ुपर लिंबवि कें द्र से िहीिं गिुरिा है। 
मािा यह O’ से गिुरिा है।   
⇒ ∠O'PA = 90°  

और ∠OPA = 90° (बिज्या स्पर्श रेखा के सिंपकश  बबिंद ुपर लिंबवि है) 
 ⇒ ∠O'PA = ∠OPA = 90°  

यह िभी सिंभव है िब O और O 'सिंयोग' हों िो एक ववरोधाभास है।  
∴ हमारा अिुमाि गलि है।    
अिः वतृ्त की स्पर्श रेखा के सिंपकश  बबिंद ुपर लिंबवि कें द्र से होकर गिुरिा है। इति 
लसद्हम। 
 

6.  एक बबिंद ुA से, िो एक वतृ्त के कें द्र से 5 cm की दरूी पर है, वतृ्त पर स्पर्श रेखा 
की लिं ाई 4 cm है। वतृ्त की बिज्या ज्ञात कीजजए। 
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हल: -  इस वतृ्त पर ब न्द ुA से खीिंची गई स्पर्श रेखा AB है जिसकी लम्बाई 4 cm 
है।  
∴ OB ⊥ AB 

OA = 5cm और AB = 4 cm (ददया है) 
समकोण  ΔABO में, 
AB2 + BO2 = OA2 [पाइथागोरस प्रमेय द्वारा] 
⇒ 42 + BO2 = 52 

⇒ 16 + BO2 = 25 

⇒ BO2 = 25 - 16 

⇒ BO2 = 9 

⇒ BO = 3 

∴ वतृ्त की बिज्या 3 cm है। Ans. 

 

7. दो सिंकें दद्रत वतृ्तों की बिज्याए ँ5 cm और 3 cm हैं।  ड ेवतृ्त की उस जीवा की 
लम् ाई ज्ञात कीजजए जो छोटे वतृ्त को स्पर्श करती है। 
हल: -  िाना AB  ड ेवतृ्त की जीवा है जो छोटे वतृ्त को ब िंद ुP पर स्पर्श करती है। 
∴ AB छोटे वतृ्त की स्पर्श रेखा है। 
⇒ OP ⊥ AB 

∴ समकोण ΔAOP में, 
 AP2 + OP2 = OA2 

⇒ AP2 + 32 = 52  

⇒ AP2 + 9 = 25  

⇒ AP2 = 25 - 9 

⇒ AP2 = 16 

⇒ AP = 4 

ि ँकक OP ⊥ AB, 

⇒ AP = BP (∵ कें द्र स ेिीवा पर खखिंिा गया लम्ब िीवा को समद्ववभाजिि करिा है) 

⇒ AB = 2AP  

        = 2 × 4 = 8 cm 

 ∴  ड ेवतृ्त की जीवा की लम् ाई 8 cm है। Ans. 
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8. एक वतृ्त के पररगत एक चतुभुशज ABCD खीिंचा गया है। लसद्ध करें कक 

AB + CD = AD + BC 

हल: -  चँूकक AP और AS, A से स्पर्श रेखाए ँहैं 
⇒ AP = AS (∵  ाह्य ब िंद ुसे स्पर्श रेखाए ँलिं ाई िें  रा र होती हैं) 
इसी प्रकार  BP = BQ (…do….) 

               CQ = CR (…do….) 

                 और  DR = DS (…do….) 

         L. H. S. = AB + CD  

             = AP + BP + CR + DR 

             = AS + BQ + CQ + DS 

             = AS + DS + BQ + CQ 

             = AD + BC 

             = R. H. S. 

∴ AB + CD = AD + BC लसद्धम।  
 

9. आकृर्त 10.13 िें, XY और X'Y' O कें द्र वाले ककसी वतृ्त पर दो सिानािंतर स्पर्श 
रेखाएँ हैं और स्पर्श ब िंद ुC पर स्पर्श रेखा AB, XY को A पर और X'Y' को B पर 
प्रर्तच्छेद करती है। मसद्ध कीजजए कक ∠AOB = 90°. 

हल: -  O और  C को लमलाए 

 Δ AOP और Δ AOC में, 

OP = OC (बिज्याएँ) 
AP = AC (∵  ाह्य ब िंद ुसे स्पर्श रेखाएँ) 
AO = AO (उभयतिष्ठ) 

∴ ΔAOP ≅ ΔAOC (SSS सवाांगसिता)  

⇒ ∠1 = ∠2 (c.p.c.t.) … (i) 

इसी िरह Δ BOQ और  Δ BOC में, 

OQ = OC (बिज्याए)ँ 

BQ = BC (∵  ाह्य ब िंद ुसे स्पर्श रेखाए)ँ  

BO = BO (उभयतिष्ठ) 

∴ Δ BOQ ≅ Δ BOC (SSS सवाांगसिता) 
⇒ ∠4 = ∠3 (c.p.c.t.) … (ii) 
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अब , ∠PAB + ∠QBA = 180º (र्तयशक रेखा AB के सिान पाश्वश कोण) 

⇒ ∠1 + ∠2 + ∠3 + ∠4 = 180º 

⇒ ∠2 + ∠2 + ∠3 + ∠3 = 180º (∵ ∠1 = ∠2 और  ∠3 = ∠4) 

⇒ 2∠2 + 2∠3 = 180º 

⇒ 2(∠2 + ∠3) = 180º 

⇒ ∠2 + ∠3 = 90º  

Δ AOB में, ∠2 + ∠3 + ∠AOB = 180º 

                           ⇒ 90º + ∠AOB = 180° 

                           ⇒ ∠AOB = 180° - 90º 

                           ∴   ∠AOB = 90º लसद्धम। Ans. 

 

10.  मसद्ध कीजजए कक ककसी  ाह्य ब िंद ुसे वतृ्त पर खीिंची गई दो स्पर्श रेखाओिं के 
 ीच का कोण स्पर्श ब िंदओुिं को मिलान ेवाले रेखाखिंड द्वारा कें द्र पर अिंिररि कोण का 
सिंपूरक होता है। 
हल: -  चँूकक PA और PB  ाहरी ब िंद ुP से खखिंिी गई स्पर्श रेखाए ँहैं 
∴ ∠OAP = 90° और ∠OBP = 90° (स्पर्श ब िंद ुपर बिे कोण)  

चतुभुशज OAPB िें, 
∠OAP +∠APB +∠PBO +∠BOA = 360º 

⇒ 90º + ∠APB + 90º + ∠BOA = 360º 

⇒ 180º + ∠APB + ∠BOA = 360º 

⇒ ∠APB + ∠BOA = 360º - 180º 

⇒ ∠APB + ∠BOA = 180º 

∴ ककसी  ाह्य ब िंद ुसे वतृ्त पर खीिंची गई दो स्पर्श रेखाओिं के  ीच का कोण स्पर्श 
ब िंदओुिं को मिलान ेवाले रेखाखिंड द्वारा कें द्र पर अिंिररि कोण का सिंपूरक होता है। 
मसद्धम।  
 

11. मसद्ध कीजजए कक ककसी वतृ्त के पररगत सिािंतर चतुभुशज एक सिचतुभुशज होता है। 
हल: -  सिािंतर चतुभुशज ABCD िें 
 AB = CD और BC = AD (सिािंतर चतुभुशज की सम्िुख भुजाएँ) ………………(i) 

चँूकक AP और AS, A से स्पर्श रेखाए ँहैं 
⇒ AP = AS ( ाह्य ब िंद ुसे स्पर्श रेखाए ँलिं ाई िें  रा र होती हैं) 
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इसी प्रकार, BP = BQ (…do….) 

               CQ = CR (…do….) 

                 और  DR = DS (…do….) 

         Now, AB + CD  

         = AP + BP + CR + DR 

         = AS + BQ + CQ + DS 

         = AS + DS + BQ + CQ 

                 = AD + BC  

           ⇒ AB + CD = AD + BC 

           ⇒ AB + AB = BC + BC (∵ AB = CD और BC = AD) 

  ⇒ 2AB = 2BC 

  ⇒ AB = BC ............................ (ii) 

समीकरण (i) और (ii) 
   ⇒ AB = BC = CD = DA 

ABCD is a rhombus. 

∴ एक वतृ्त के पररगत सिािंतर चतुभुशज एक सिचतुभुशज है। मसद्धम। 
 

12. 4 cm बिज्या वाले एक वतृ्त के पररगत एक बिभुज ABC इस प्रकार खीिंचा गया है 
कक रेखाखण्ड BD और DC (जजनिें स्पर्श बबिंद ुD द्वारा BC ववभाजिि है) की 
लिं ाईयािं क्रिर्ः 8 cm और 6 cm है। भुजाएँ AB और AC ज्ञात कीजजए। 
हल: -  हम िाििे है कक  ाह्य ब िंद ुसे खखिंिी गई स्पर्श रेखाए ँलिं ाई िें  रा र होती 
हैं  
∴ बिभुि ABC में, CF = CD = 6cm,  

                 BE = BD = 8cm  

          और  AE = AF = x (माि ललया गया है) 
 ∴ AB = AE + EB = x + 8 

    BC = BD + DC = 8 + 6 = 14 

और CA = CF + FA = 6 + x 

बिभुज की अधश पररचध (s) 
= 

𝐀𝐁 + 𝐁𝐂 + 𝐂𝐀

𝟐
 

= 
𝐱 + 𝟖 + 𝟏𝟒 + 𝟔 + 𝐱

𝟐
 

= 
𝟐 𝐱 + 𝟐𝟖 

𝟐
 

= x + 14 
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∴ ΔABC का के्षिफल = √s (s −  a)(s −  b)(s −  c) 

= √(x +  14 ) (x +  14 −  x −  8)(x +  14 −  14)(x +  14 −  x −  6) 

= √(x +  14 ) (6)(x)(8) 

= √48 x (x +  14 )…………………………. ... (i) 

साथ ही, ΔABC का के्षिफल  
= Δ AOB का के्षिफल + Δ BOC का के्षिफल + Δ COA का के्षिफल 
= 

1

2
× AB × OE + 

1

2
× BC × OD + 

1

2
× CA × OF 

= 
1

2
× (x + 8) × 4 + 

1

2
× 14 × 4 + 

1

2
× (x + 6) × 4  

= 2x + 16 + 28 + 2x + 12    

= 4x + 56   

= 4(x + 14) ……………………….…………. (ii) 

समीकरण (i) और (ii) से  
√48 x (x +  14 ) = 4(x + 14) 

दोिों िरफ वगश करि ेपर  
⇒ 48x (x + 14 = 16 (x + 14)2 

⇒ 48x = 16 (14 + x) 

⇒ 3 x = 14 + x 

⇒ 2x = 14 

∴ x = 7 cm 

इसललए, AB = x + 8 = 7 + 8 = 15 cm 

            CA = 6 + x = 6 + 7 = 13 cm Ans. 

  

13.  मसद्ध कीजजए कक वतृ्त के पररगत चतुभुशज की आमिे-सामिे की भुजाएँ वतृ्त के 
कें द्र पर सिंपूरक कोण अिंिररि करिी हैं। 
हल: -  िान लीजजए ABCD एक चतुभुशज है  
जो कें द्र O वाले एक वतृ्त के पररगत इस  
प्रकार है कक यह वतृ्त को ब िंद ुP, Q, R,  
S पर स्पर्श करिी है। 
चतुभुशज ABCD के र्ीर्षों को वतृ्त के कें द्र से मिलाएँ। 
ΔAOP और ΔAOS िें, 
In ΔAOP और ΔAOS में, 
AP = AS ( ाह्य ब िंद ुसे स्पर्श रेखाए ँलिं ाई िें  रा र होती हैं) 
OP = OS (बिज्याए)ँ 
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OA = OA (उभयतिष्ठ) 

ΔAOP ≅ ΔAOS (SSS सवाांगसिता) 
∴ ∠POA = ∠AOS (c.p.c.t.) 

⇒ ∠1 = ∠8 

इसी प्रकार, ΔBOP ≅ ΔBOQ और ∠2 = ∠3 (c.p.c.t.)  

           ΔCOQ ≅ ΔCOR और ∠4 = ∠5 (c.p.c.t.) 

           ΔDOR ≅ ΔDOS और ∠6 = ∠7 (c.p.c.t.) 

इन सभी कोणों को जोडने पर, 
∠1 + ∠2 + ∠3 + ∠4 + ∠5 + ∠6 + ∠7 + ∠8 = 360º 

⇒ (∠1 + ∠8) + (∠2 + ∠3) + (∠4 + ∠5) + (∠6 + ∠7) = 360º 

⇒ 2 ∠1 + 2 ∠2 + 2 ∠5 + 2 ∠6 = 360º 

⇒ 2(∠1 + ∠2) + 2(∠5 + ∠6) = 360º 

⇒ (∠1 + ∠2) + (∠5 + ∠6) = 180º 

⇒ ∠AOB + ∠COD = 180º....................(i) 
अब, ∠AOB + ∠BOC + ∠ COD + ∠ DOA = 360º  

∠AOB + ∠COD + ∠ BOC + ∠ DOA = 360º  

180º + ∠BOC + ∠ DOA = 360º समीकरण (i) से  
∠BOC + ∠ DOA = 360º - 180º  

∠BOC + ∠ DOA = 180º  

∴ एक वतृ्त के पररगत चतुभुशज की ववपरीत भुजाएँ वतृ्त के कें द्र पर सिंपूरक कोण  नाती 
हैं। मसद्धम। 


